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Ëèíåéíûå ðàññëîåíèÿ

Îïðåäåëåíèå 1.1. ÏóñòüXΣ � òîðè÷åñêîå ìíîãîîáðàçèå, {Uα} � åãî îòêðûòîå
ïîêðûòèå.

Ïóñòü gαβ ∈ RUα∩Uβ � íàáîð îáðàòèìûõ ýëåìåíòîâ òàêèõ, ÷òî âûïîëíåíû
óñëîâèÿ ñîãëàñîâàííîñòè:

• gαβ = g−1
βα

• gαβgβγ = gαγ
Ëèíåéíûì ðàññëîåíèåì L(gαβ) íàäXΣ íàçûâàåòñÿ àëãåáðàè÷åñêîå ìíîãîîáðàçèå,

ïîëó÷àþùååñÿ ñêëåéêîé êàðò Uα×C è Uβ×C ñ ïîìîùüþ ôóíêöèé ñêëåéêè

ψ : Uα ∩ Uβ × C→ Uα ∩ Uβ × C ψ(x, c) = (x, gαβ(x)c).

Ïðèìåð.
Òðèâèàëüíîå ëèíåéíîå ðàññëîåíèå XΣ × C.

Îïðåäåëåíèå 1.2. Òåíçîðíîå ïðîèçâåäåíèå äâóõ ëèíåéíûõ ðàññëîåíèé
çàäàåòñÿ êàê

L(gαβ)⊗ L(g′αβ) = L(gαβg
′
αβ).

Òåîðåìà 1.3. Ãðóïïà ëèíåéíûõ ðàññëîåíèé (ñ îòîæäåñòâëåíèåì èçîìîðôíûõ
êîïèé) èçîìîðôíà ãðóïïå Ïèêàðà.

Äîêàçàòåëüñòâî.
Ïîñòðîèì ãðóïïîâîé èçîìîðôèçì.
Ïóñòü D � äèâèçîð. Íà Uα ïóñòü D = (fα), íà Uβ ïóñòü D = (fβ).

Ôóíêöèè gαβ = fα/fβ ∈ RUα∩Uβ çàäàþò ëèíåéíîå ðàññëîåíèå.
Îáðàòíî,
Ââåäåì ïîíÿòèå ñå÷åíèÿ ëèíåéíîãî ðàññëîåíèÿ.
Ñå÷åíèåì ðàññëîåíèÿ L(gαβ) íà ìíîæåñòâå U íàçûâàåòñÿ îòîáðàæåíèå

s : U → π−1(U) s(x) = (x, gs(x)),

ãäå gs ðåãóëÿðíà íà U è gsα/gsβ = gαβ.
Êàæäîìó U ñîïîñòàâèì ìíîæåñòâî ñå÷åíèé. Ýòî ïó÷îê ìîäóëåé,ò.å. ýëåìåíò

ãðóïïû Ïèêàðà.
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