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Èíäåêñ ïåðåñå÷åíèÿ

Îïðåäåëåíèå 1.1. Ïóñòü XΣ� ïîëíîå, ãëàäêîå.
Îòîáðàæåíèå Div×...×Div → Z íàçûâàåòñÿ èíäåêñîì ïåðåñå÷åíèÿ, åñëè

îíî
(1) èíâàðèàíòíî îòíîñèòåëüíî ïåðåñòàíîâêè
(2) èíâàðèàíòíî îòíîñèòåëüíî ëèíåéíîé ýêâèâàëåíòíîñòè
(3) ëèíåéíî ïî êàæäîìó àðãóìåíòó
(4) Äëÿ ðàçíûõ τ1, ..., τn < Dτ1 , ..., Dτn >=

{
1, åñëè τ1 + ...+ τn ∈ Σ;
0, èíà÷å.

Òåîðåìà 1.2. Èíäåêñ ïåðåñå÷åíèÿ ñóùåñòâóåò è åäèíñòâåííûé.
Äîêàçàòåëüñòâî.
Åäèíñòâåííîñòü.
Ñâåäåì âû÷èñëåíèå èíäåêñà ïåðåñå÷åíèÿ ê óæå èçâåñòíîìó ïî 4 àêñèîìå.

Ïîëüçóåìñÿ ëèíåéíîñòüþ è âîçìîæíîñòüþ çàìåíèòü äèâèçîð íà ëèíåéíî
ýêâèâàëåíòíûé, ÷òî âûðàæàåòñÿ ïàðàëëåëüíûì ïåðåíîñîì ñîîòâåòñòâóþùåãî
âèðòóàëüíîãî ìíîãîãðàííèêà.

Ñóùåñòâîâàíèå.
Ïîëîæèì < d1, ..., dn >= n!V (K(d1), ..., K(dn)).

Òåîðåìà Áåðíøòåéíà-Êóøíèðåíêî
Òåîðåìà 1.3. Ïóñòü f1, ..., fn � ïîëèíîìû (îáùåãî ïîëîæåíèÿ) ñ íåíóëåâûìè
ñâîáîäíûìè ÷ëåíàìè îò n ïåðåìåííûõ.

Òîãäà ÷èñëî ðåøåíèé ñèñòåìû f1 = 0, ..., fn = 0 ðàâíî n!V (K1, ..., Kn),
ãäå Ki � èõ ìíîãîãðàííèêè Íüþòîíà.

Îáîçíà÷èì Σi � âååð Ki.
Ïóñòü Σ � îáùåå èçìåëü÷åíèå âååðîâ Σi , ïîäðàçáèòîå åùå äî ðåãóëÿðíîãî

âååðà. Îáîçíà÷èì ÷åðåç Di ïðîñòûå èíâàðèàíòíûå äèâèçîðû XΣ,
Kτ
i � ãðàíü ìíîãîãðàííèêà Ki,

f τi � ÷àñòü ïîëèíîìà fi, ñîîòâåòñòâóþùàÿ Kτ
i ,

d(fi) = Cl((fi) ∩ T ) (ýòî íå ãëàâíûé äèâèçîð!),
dT (fi) � ýêâèâàëåíòíûé åìó èíâàðèàíòíûé äèâèçîð.

Ëåììà 1.4. dT (fi) =
∑
hKi(τj)Dj.
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Ëåììà 1.5. d(fi) ∩Dj = d(f
τj
i ).

Äîêàæåì òåîðåìó èíäóêöèåé ïî ðàçìåðíîñòè. Áàçà ñîâïàäàåò ñ îñíîâíîé
òåîðåìîé àëãåáðû. Ïåðåõîä:

×èñëî ðåøåíèé ñèñòåìû =< d(f1), ..., d(fn) >=
=< dT (f1), ..., d(fn) >=

∑
hK1(τj) < Dj, d(f2), ..., d(fn) >=

=
∑
hK1(τj) < d(f2) ∩Dj, ..., d(fn) ∩Dj >=

ïî èíäóêöèîííîìó ïðåäïîëîæåíèþ
=
∑
hK1(τj)(n− 1)!V (K

τj
2 , ..., K

τj
n ) = n!V (K1, ..., Kn).
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